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Villegun le 17.2,.1975

Cher larry,

(Arrb]lzncore un "afterthought" & une lettre-fleuve sur le yoga homotopique,.

Comme tu sais sans doute, & un topos X on associe canoniquement un proszmEe=m
pro—ensemble simplicial, donc un"pro-type d'homotopie" en un sens convenable,
cas ol X est "localement homotopiguement trivial", le pro-objet

ié est essentiellement constant en tant que pro-objet dens la catégorie
homotopique, donc X définit un objet de la catégorie homotopique usuelle,
qui est sol'type d'homotopie", De méme, si X est "localement homotopigue—
ment " trivial en dim& n ", il dé6finit un type d'homotopie ordinaire "tron-
qué en dim £ n" -~ construction familidre pour i = 0 ou 1, méme a des
gens commé moi qui ne connaissent gudre l'homotopie !

Ces constructions sont fonctorielles en X, D'ailleurs, si f: X —> Y
est un morphisme de topos, Artin-Mazur ont donhé une condition nécéssaire

et suffisante cohomologique pour que ce soit une\'équivalence dthomo—

. 3 *
topie en dim £ n"*”: c'est que H (Y,F)-"5 HY(X,f (F)) pour i € n, et

tout faisceau de groupes localement constant. F sur Y, en se restreignant

de plus & i4 1 dans le cas § non commutatif, Ce critdre, en iHermes
de n-gerbes "localement constantes" QFJ sur Y, s'interprdte par la condition
que CF’ (Y) —ﬂ(x) est une n-8quivalence pour tout tel CPD ol -Gy
J1 est certainement vrai que ceci équivaut encore au critdre suivant

(4) Pour tout n-champ "localement constant" 99 sur Y, le
n-foncteur q:(Y)-—~_+ f*(qf)(x) est une n-équivalence
ou encore 2

(B) ILe n- foncteur ch-4> f*(fP’) allant de la n-catégorie
des (n-1) - champs localement constants sur Y dans celle des (n-1) —champs
localement constants sur X, est une n-éguivalence,

En d'autres termes, les construction; sur un topos X gquton peut

foeire en termes de (n—l) champs localement constants ne dépendent que de
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son "(pro)-type d'homotopie n-tronquée", et le définissents Dens le ocas

od X est localement homotopiquement trivial en dim Z n, done: définit un

type d'homotopie n- tronqué ordinaire, on peut interpréter ce dernier comme
un n-groupoide y (défini & n-6quivalence prés), (Yl termes de solBe<ss,

; kc&_,ww'\’vcnc\h
les (n-1) — chanps mden't.ii'iur aux n-foncteurs de la n- caté-

gorie Zf)n dans la n—catégorie ( (n-1)- Cat) de toutes les (n-1) - caté-

goriess ﬂ Dans le cas n=1. ceci n'est autre que la théorie de Poincaré de la

classification des revétements de X en termes du "groupoide fondamental® ( 1

de X Par extension, fn mérite le nom de n-groupcide fondomental de

L, que je propose de noter [r] n(X)" Sa connaissance induit. done celle
des JC.(X) (0 €i < n) et des invariants de Postnikoff de tous les

4 +l ——
ordres jusqu'd ] (ﬂ Y l(x) . )t_n)o
doc.
Dans le cas d'un topos X auelconque, pas nécéssairement 1omotopique—

ment trivial en dim £ n, on espdre pouvoir interpréter les (n-1) - champs
localement constants sur X  enttermes d'unﬂn(x) qui sera un pro-n—-groupoide .
fa a 6t6 fzai't en tous cas, plus ou moins, pour n = 1 (& moins pour X conme—
xe); le cas od X est le topos étale d'un schéma est traité in extenso
dans SGA 3, & propos de la classification des torgs sur une base quelconque,

ens le cas m= 1, on sait qu'on récupdre (& Squivalence pres) le

l-croupoide &, & partir de la 1- catégorie  Hom ([,01, (Ens)) de ces

1
foncteurs dans (Ens) = (O-cat) (i.e. des "systdmes locaux" surfl )‘(vzui est
un topos , dit "multig‘uloisien”)# comme la cutégorie des "foncteurs fibres "

sur ledit topos, i.e. la catégorie opposée & la catégorie des points de ce

L
topos (mm; autre que le topos classifiant de fl)" Pour préciser

pour n quelconque la fagon dont le n-type d'homotopie d'un topos X (supposé
localcment homotopiquement trivial en dim < n, pour sim‘;)lifier), 1.0 8SON

n~ groupoide fondamental fn’ s'exprime en termes de la n-catégorie des
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